3. gyakorlat

Elemi fuggvények.
Miiveletek valés-valds fliggvényekkel

F1. Adja meg a valés szamoknak azt a lehet6 legb6vebb részhalmazat, amelyen a
kovetkezo kifejezés értelmezheto:
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Definicié. (Valds-valds fiiggvények kompoziciéja vagy Osszetett fliggvénye.) Legyen
[ és g olyan valds-valds figgvény, hogy 3x € D, elem, amelyre g(x) € Dy. Ebben
az esetben az f (kilsd) és a g (belsd) figguény Osszetett figgvényét (vagy mds
szoval f és g kompoziciéjat) az f o g (olv. ,f kor g”) szimbdlummal jeléljiik, és
igy értelmezzik:

fog:{zeD, | glx) e Dfj} — R, z+— f(g(z)).

F2. frja fel az f o g és a go f kompoziciét a kovetkezo fliggvények esetében:
(a) f(z) =1—12% (z €R), g(u):=u (ueRy);
(b) f(z) :=2% (x €R), g(u):=2" (u € R).

Definicié. (Valos-valos fiiggvény inverze.) Az f wvalds-valés fiiggvény invertalhaté
(vagy injektiv), ha az f értékkészletének minden eleme az értelmezési tartomdnyd-
nak pontosan eqy eleméhez van hozzdrendelve, azaz

Vy € Ry-hez 3 egyetlen olyan x € Dy amelyre y = f(x).
Ebben az esetben az
Ry — Dy, x+—y, amelyre f(y) ==
fligguényt az f inverz fiiggvényének nevezziik és az =1 szimbolummal jeloljiik.
F3. Bizonyitsa be, hogy az
flx)=1]z" -T2 +12] (z€R)
fiiggvény nem invertalhato.

F4. Mutassa meg, hogy az

0=g0s @)

fiiggvény invertalhato, és éllitsa el6 az inverz fliggvényt.



Opcionalis
F5. Mutassa meg, hogy az
r+1

flz) = (R\ {2})

=2

fliggvény invertalhato, és allitsa elo az inverz fiiggvényt.
F6. Vizsgédlja meg invertdlhatésag szempontjabol az
R >z V27— a3

fliggvényt. Adja meg az inverz fliggvényt is, ha invertalhato.



