Algebral 1. PotZH megoldasai
1. feladat

(9:h)F = (", 1¥) = (ecen) & g" = eq és hF = ey
Csak tgy lehet, ha o(g) | k egész o(h) | k (a rend definiciéjabdl). Mint a legkisebb (pozitiv) ilyen szam, a
megoldas k = lkkt(o(g),o(h)). Ha barmelyik végtelen (pl. o(g)), akkor a direkt szorzatban is végtelen a
rend, mert

#k > 0 gy, hogy ¢" = eq
2. feladat Legyen M, N, H < G.

o MN <G mert
gMNg™'= gMg' gNg' =MN
—— N——
M norméloszté N normélosztd

e M(NH) = (MN)H mert az elemekre igaz az asszociativitas:
M(NH)Z2{m-n-hlmeMnecNhe Hy=(MN)H

e MN = MN mert
MN£{m-nfmeMneN}={J Mn =

nEN M norméloszté

UnM={n-mmeMneN}=NM

neN

3. feladat Ez a szeptember 27-ei gyakorlat 2. feladatata volt.

Algebral 2. P6tZH megoldasai
1. feladat A Sylow tételekbdl tudjuk, hogy
ISyli7(G)] =tz =1 mod 17
x| 204
Ebbol x = 1,18, ..., de ezek koziil csak az 1 jo, mert a nagyobbakra mar tdl sok eleme lenne a csoportnak:

1817 —17 > 204

A 17 elemt Sylow-ok csak az egységben metszenek Gssze.
Igy egy darab 17-Sylow van és tanultuk, hogy ekkor az norméloszt¢ is.
2. feladat G egy véges p-csoport, {gy van nemtrivialis centruma: Z(G) <G és |Z(G)| € {p,p*, p*}.

e Ha |Z(G)| =p

o Ha [Z(G)| = p?
G o> Z > {e}
7 =~
p Z Abel
e Ha |Z(G)| =p® = G = Z(G), igy G Abel és Abel csoport feloldhaté.

Akérhogy is, a normallancban mindig Abel csoportok a faktorok, mert volt, hogy p és p® rendii csoport
Abel.

3. feladat

ha x # 0

haxz =0
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Ez a fuggvény olyan, hogy x- f(x) a csupa 1 fiiggvény, kivéve a 0-ban, mert ott 0. Az idedl zart a szorzasra,
szoval ez a ,,csupa 17 fiiggvény is az idedlban van. Ez a fliggvény pedig generalja az 6sszes olyan fliggvényt,
ami a 0-ban 0, méashol meg akarmi.

Viszont az x fliggvénnyel szorozva valamit, biztosan olyan az eredmény, hogy 0-ban 0, igy a két iranyu
tartalmazas miatt egyenléség all fenn.

(@) ={f: [-L1] = R|f(z) = 0} <{f : [-1,1] = R}



