2. ZH megoldasok
Algebral — Matematika BSc

1. Feladat.
K,H € Syl,(G) = g € G hogy gKg'=H
Ekkor
po: K—H
p(a) = gag™
Ez beldthatd, hogy izomorfizmus (bijektiv homomorfizmus). [

2. Feladat. 56 = 23 -7, z := | Syl (G)|, v := |Syl(G)|

r=1 mod 2 x| 56
y=1 mod?7 y | 56
Ebbolzr=1v. 2 =Tésy=1nv y=28.
Ha y =1, akkor a 7-Sylow normdloszto v/
Ha y = 8, akkor a 8 darab 7-Sylow van, mindegyik 7 elemi és az eqység az egyetlen kozos

elemiik. Ekkor a 7-Sylowokon kivil mdr csak 7 elem van, melyek az eqységgel pont eqy 2-Sylowot
tesznek ki. Vagyis egy 2-Sylow van v . [

3. Feladat. Ez el6z6 feladatbol: van 7 vagy 8 elemi normdloszto
56 «7<{e} wagy 56<8<{e}
eqy normallanc. Faktorai
56272{6} vagy 56282{6}

7 elemd csoport mindig ciklikus, ezért Abel v
Be kell ldatni, hogy eqy 8 elemi csoport mindig feloldhato.
Tudjuk, hogy prim-hatviny rendi = centruma nem trivialis.

2 vagy 4 2 vagy 4

8 < Z <4 Ae}
p? rendd csoport pedig nemhogy feloldhatd, hanem Abel (hazi). [

4. Feladat.

Dy = {f.t|f' =t* = e tf = f*}
A Dy csoport ezt teljesiti és a generdtum tébb elemi nem lehet, mert az utolsé azonossiggal az
osszes eleme t" f™ alakra hozhaté (n € {0,1},m € {0,1,2,3}). N

5. Feladat. Mutatunk nullosztékat: . =0 L]

6. Feladat. A faktorban két elem ekvivelens, ha a — b € (2?), azaz a polinomok kiilénbsége
x?-nek tébbszorise. Azaz ha a konstans és elsé foki tagjuk megyeqyezik.

R[z]/(z*) = {ag + a1z]a,b € R}



